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Classi coinvolte:
classi seconde della Scuola secondaria di primo grado

Numero alunni:

per la prima fase tutti gli alunni delle sei seconde, per le fasi successive i
34 alunni individuati per la classe di potenziato

Ambito e nuclei concettuali coinvolti: spazio e figure

Riconoscere e denominare le forme del piano, le loro rappresentazioni e
cogliere le relazioni tra gli elementi.

Produrre argomentazioni.
Utilizzare il linguaggio matematico
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F AS E 1 * (la) Disegna un triangolo equilatero ABC.
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/I I Chiama L il punto medio del lato AB, M il punto medio del lato BC e N
o tuttalaclasse divisain  fueimiieie
p I CCOI I g ru p pl Unisci 1 punti L, M, N. Che cosa ottieni? Che cosa osservi? Quali

proprieta ha il triangolo LMN?

e 2 0re

* (2a) Disegna ora un triangolo ABC isoscele, e costruisct il triangolo

° SVO I g i m e nto SCh ed a 1 LMN dove L, M, N sono ancora i punti medi dei lati AB, BC, AC.

I " I Che cosa osservi? Il triangolo LMN possiede ancora le proprieta trovate
® d ISCU SS I O n e COI Iettlva per LMN del punto precedente? Ne possiede altre? Possiede proprieta in

del risultati emersi

piu o in meno o nello stesso numero del triangolo al punto 1.?

LIcoo MORanmenica
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* (3a) E se ABC fosse un triangolo rettangolo, potresti ancora fare le stesse considerazioni su LMN? E

se invece ABC fosse un triangolo rettangolo isoscele?

* (4a) E se ABC fosse un triangolo scaleno, che cosa potresti dire del triangolo LMN?

* (5a) Secondo te, il triangolo LMN ha delle proprieta che permangono indipendentemente dal tipo di
triangolo ABC di partenza? Pensi che tali proprieta valgano sempre, qualunque sia il triangolo ABC, con
LMN costruito usando 1 punti medi?




T X
S, DI. FI. MA. in Rete

Piano Nazionale 3
Lauree Scientifiche Liceo Matematico

In tutti i gruppi sono state evidenziate le seguenti proprieta:
il triangolo LMN e’ equivalente a un V4 del triangolo ABC -
proprieta riscontrata in tutte le costruzioni.

In questo protocollo si usa la parola “SCALA”

relativa al lato e al perimetro del triangolo MLN
messo in relazione al triangolo ABC

7
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] : In questo protocollo le osservazioni non
questo modo non e corretto. o vengono generalizzate dal punto 1 al punto
Probabilmente si intende dire che si ripetono 2, ma vengono descritte nei dettagli.

le relazioni del punto 1 Emerge la relazione tra gli angoli.
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FASE 2

« classe di potenziato
(classi seconde)

e« 20re

e svolgimento scheda 2 -
prima parte

 discussione collettiva
dei risultati emersi
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POTENZIATO - VERIFICA - GENERALIZZA

Dopo aver verificato (utilizzando gli strumenti di GG) che il triangolo che si ottiene unendo 1 punti medi dei
lati di un triangolo equilatero € un triangolo equilatero.

Dopo aver verificato che il triangolo che si ottiene unendo 1 punti medi dei lati di un triangolo rettangolo &
un triangolo rettangolo.

Cosa puoi dire dei triangoli ottenuti unendo 1 punti medi dei lati del triangolo isoscele, rettangolo isoscele e
scaleno?

Cosa rimane invariato quando si osserva il triangolo iniziale e quello ottenuto unendo i punti medi dei lati?
Puoi scrivere una proprieta che generalizzi tutte e 5 le costruzioni?

E se... al posto di un triangolo avessi un quadrilatero? Ipotizza cosa potrebbe accadere unendo i punti
medi dei lati di un quadrilatero (quadrato, rettangolo, rombo, parallelogramma, qualsiasi)

POTENZIATO - DIMOSTRA

(1b) Disegna un quadrato ABCD.

Chiama L il punto medio del lato AB, M il punto medio del lato BC, N il punto medio del lato CD e O il
punto medio del lato AD.

Unisci 1 punti L, M, N, O. Che cosa ottieni? Che cosa osservi? Quali proprieta ha il quadrilatero LMNO
rispetto al quadrato ABCD?

Dimostra le tue congetture
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Alcune immagini di
come i ragazzi hanno
verificato utilizzando gli
strumenti di GG che |
triangoli ottenuti
unendo i punti medi
dei lati del triangolo

Si & discusso sulle condizioni necessarie e sufficienti per poter “dimostrare” che un equilatero ABC sono
triangolo € equilatero tutti equilateri
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Diversi modi per verificare che il triangolo
MLN mantiene le caratteristiche del
triangolo ABC.

Dopo aver utilizzato gli strumenti di GG
Carlotta e Simone hanno utilizzato la
forma scritta per spiegare come hanno
fatto per verificare che se ABC &
equilatero allora anche il triangolo MNL &
equilatero.

(per il triangolo equilatero hanno
utilizzato:

lati congruenti

angoli congruenti

mediane e altezze che coincidono)
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FASE 3

classe di potenziato
(classi seconde)

2 ore

svolgimento scheda 2 -
seconda parte
discussione collettiva dei
risultati emersi
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POTENZIATO - VERIFICA - GENERALIZZA

Dopo aver verificato (utilizzando gli strumenti di GG) che il triangolo che si ottiene unendo 1 punti medi dei
lati di un triangolo equilatero € un triangolo equilatero.

Dopo aver verificato che il triangolo che si ottiene unendo 1 punti medi dei lati di un triangolo rettangolo &
un triangolo rettangolo.

Cosa puoi dire dei triangoli ottenuti unendo 1 punti medi dei lati del triangolo isoscele, rettangolo isoscele e
scaleno?

Cosa rimane invariato quando si osserva il triangolo iniziale e quello ottenuto unendo i punti medi dei lati?
Puoi scrivere una proprieta che generalizzi tutte e 5 le costruzioni?

E se... al posto di un triangolo avessi un quadrilatero? Ipotizza cosa potrebbe accadere unendo i punti
medi dei lati di un quadrilatero (quadrato, rettangolo, rombo, parallelogramma, qualsiasi)

POTENZIATO - DIMOSTRA

(1b) Disegna un quadrato ABCD.

Chiama L il punto medio del lato AB, M il punto medio del lato BC, N il punto medio del lato CD e O il
punto medio del lato AD.

Unisci 1 punti L, M, N, O. Che cosa ottieni? Che cosa osservi? Quali proprieta ha il quadrilatero LMNO
rispetto al quadrato ABCD?

Dimostra le tue congetture
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La dimostrazione che unendo | punti medi dei lati di un triangolo
equilatero ABC si ottiene un triangolo LMN equilatero e stata
guidata dalla docente in una discussione collettiva.

| gruppi hanno tentato di dimostrare che unendo i punti medi del
triangolo rettangolo ABC si ottiene un triangolo rettangolo LMN.
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In entrambi i protocolli si ragiona sui parallelismi, il modo di scrivere
e/o di rappresentare le idee € “creativo”

Emerge la difficolta a sviluppare un’idea

corretta e di applicarla alla richiesta Emerge la difficolta di sapersi Spiegare
(dimostra che il triangolo MLN e per iscritto e di utilizzare un linguaggio
rettangolo) non troppo contorto
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La dimostrazione che unendo i punti medi dei lati di un quadrato si
ottiene un quadrato ha avuto sviluppi piu a fuoco.
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Errore, probabilmente dovuto alle
relazioni che erano state osservate per i
triangoli.

\Errore dovuto al “dare per scontato
perché era cosi anche prima”

Intuizione!

Per la dimostrazione &
stata utilizzata la
circonferenza senza
conoscerne le
proprieta.




